Γιάννης Πλατάρος Μεσσήνη 27/6/2008 
Ο ποντικοφαγωμένος χάρτης του θησαυρού! 


Κώστας Χρυσαφίδης, εἶχε µεγάλη µανία µε τα 
μαθηματικἁ αλλά και µε την αποθησαὐὑριση. Απεβίωσε 
παι στην διαθήκη του, ἀφῃησε ἑνα χάρτη ὅπου 
υποδεικνύει το µἑρος ενὸς θαμμένου θησαυρού. Όμως, καθὼς βρέθηκε ο 
χάρτης σε ἑνα παλιὸ σεντούὺχι, ῆταν σχεδὀν πατὰ το μεγαλύτερο µέρος του πατεστραμμένος 
απὀ ποντικοὺς. Ένας παλιὸς φίλος του αποβιώσαντος που έτυχε να ἐχει δει τον χάρτη, 
θυμόταν τα εξῆς: 
1. Ο χάρτης εἶχε τέσσερα γεωμετρικά σχΏματα στις τὲσσερις γωνίες του. 
2. Πάνω αριστερἀ ἤταν ἑνας χύχλος. (Σ1) 
2. Πάνω δεξιἁ ταν ἑνα ορθογὠνιο τρίγωνο , του οποίου υπήρχε Ἠ διάµεσος επἰ την 





υποτεἰνουσα η ΑΜ. (Α.-- 90΄) η οποἱα έχει διασωθεὶ. (Σ2) 
4. Κάτω δεξιά, ἤταν ἑνα τετράγωνο, του οποἱου ἐχει διασωθεὶ η µἰα πλευρά , η ΔΕ (Σ2) 


5. Κάτω αριστερά, ἦταν ἑνα ορθογώνιο τρἰγωνο ΗΘΙ (Η-οϱ”) (Σ:4) 
Καθώς ἤταν ολοκληρωμένα τα σχῆματα, πἐντε σηµεἰα ὁριζαν ἑνα πεντάγωνο. Λυτά ἤταν: 
ἢ Το κέντρο του χύκλου στο (Σ:1) (πρὠτο σημεὶο) 
Π) Οι δύο πορυφὲς των οξειὼν γωνιών του ορθογωνἰου τριγώνου στο (5:2)(δεὑτερο και τρὶτο 
σημεία) 
Πἢ) Το κέντρο του τετραγώνου του (Σ:32) (τἐταρτο σημείο) 
Ίν) Το κέντρο του περιγεγραμµέἑνου γύχλου στο ορθογώνιο τρίγωνο ΗΘΙ1 (πέμπτο σημείο) 
Στο μὲἐσον την μεγαλύτερης διαγωνὶου του πενταγώνου, υπάρχει θαμμένος ο 
θησαυρός. 
Μπορεϊτε να προσδιορἰσετε το σηµείο του θησαυρού επὶ χάρτου; 
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Τάξη για την οποἱα προτεϊνεται η δραστηριότητα: 

Α΄ Λυκείου 

Προαπαιτούμενες γνώσεις: 

«Η διάµεσος επἰ την υποτείνουσα ορθογωνἰου τριγώνου, ισούται µε το μισὸ της), «το 
πέντρο του περιγεγοαµµένου πύκλου σε ορθογὠνιο τρἰγωνο βρἰσκεται στο μέσον της 
υποτεΐνουσας» . Η χαρακτηριστική ιδιότητα τής µεσοπαθέτου ευθυγράµµου τμήματος. 
Ἑνας µαθητῆς ., μπορεί να χρήησιμοποιῆσει και πρὀτερες των παραπάνω γνώσεις (µε την 
έννοια τής διαδοχἠς στο σχολικὀ Βιβλίο) λ.χ. την πρὀταση « Αν απὀ το μέσον µιας πλευράς 





Γιάννης Πλατάρος Μεσσήνη 27/6/2005 


ενός τριγώνου φέρω παράλληλη προς µἰα βάση του, τότε αυτή θα διέλθει απὀ το μέσον τής 
τοἰτης πλευράο 

Πάντως, σε κάθε περἰπτωση, πρὲἑπει να έχει γίνει διδασκαλἰα των απλὼν γεωμετρικὠν 
πατασπευὠν µε κανόνα και διαβήτη. 

Ἐπίσης , θα πρὲἑπει οι µαθητές να έχουν Ίδη εξοικειωθεἰ µε το λογισμικὀ και να μποροὺν να 
χειρἰζονται ανέτως τα εργαλεία κατασκευὠν. 

Προτεινόμενο λογισμικό: 

οΚείεΏρας (το (αΡ1! δεν επιδέχεται επικὀλληση εικόνας) 

Σχεδιασμὸς της δραστηριότητας: 

τους μαθητές που εἶναι μοιρασμένοι σε οµάδες των τριών , δίνεται (σε πάθε ἐναν) µία 
σελίδα µε την εχφὠνήση και το σχΏµα , ενώ την ἔχουν και στην επιφάνεια εργασίας µε την 
μορφή του εγγράφου κειμένου. 

Πρέπει να γνωρίζουν ότι υπάρχει δυνατότητα αντιγραφῆς και επικὀλλησης του σχηµατος 
στο 5Κείοραςἀ, άλλως τους υποδεικνύεται. Επίσης τους εφιστάται η προσοχή να µην 
παραμορφώσουν «μονόπλευρα» το σχῆμα τους (μόνο διαγωνἰως επιτρέπεται μεγἐθυνση 
σµἰκρυνση. Πάντως η εικόνα , ηλεπτρονικά εἶναι σχεδιασμένη για να χωρά ακχριβὼς σε µια 
οθόνη µε την συνήθη ανάλυση, αν χαι η «συνήθης ανάλυση οθόνης) δεν εἶναι πάντα ἰδια για 
όλους. 

Μπορούν να δουλεύουν την ανάλυση προβλήματος πάνω στο χαρτί αι να υλοποιούν την 
χατασχευή στο περιβάλλον του λογισμικοὺ. 

Ο διδάσχων μπορεὶ να χάνει τις πατάλληλες διδακτικὲς του νὺξεις αν δει ὁτι δεν προχωρεὶ η 
χατασκευη 

Ουσιαστικά οι επἰ μέρους κατασκευὲς εἶναι τέσσερις. ἩΗ µία αφορά την εὑρεση του 
χέντρου του πύκλου και η οποἰα θα μπορούσε να ἑχει διδαχθεί µε τον παραδοσιακὀ τρὀπο 
παι να επανυλοποιηθεὶ επἰ περιβάλλοντος λογισμικού. Καλή εἶναι η επανάληψη. 

Άλλη κατασκευή αφορά τετράγωνο χαι θα μπορούσε κάποιος να την υλοποιῆσει µε την 
χατασκευή απὀ τα προσαρτηµένα εργαλεία ἐτοιμῆς κατασκευῆς τετραγώνου. Και αυτὸ 
πρὲἑπει να θεωρηθεί δεχτὸ. 

Ἑνα καλό που ἔχει η κατασκευή σχημάτων στο ΚείςΠραςἀ, εἶναι ότι οι κατασκευὲς αφήνουν 
«ηλεκτρονικά ἴχνη» δηλ. Με επιλογή αντικειμένου --δεξί κλικ-ιδιότητες, παἰρνω ὁλη την ιστορὶα τῆς 
κατασκευῆς (Ἡ και µε επιλογή «εμφάνιση των πρυφών)) χαι συνεπὼς δὺο ευθεἰες που φαίνονται 
κάθετες, διαπιστώνεται αν έχουν πατασκευασθεἰ κάθετες ἢ «με το µάτυ Ἠμμέσως., αυτὸ 
διαπιστὠνεται χαι µε την δυναμική συμπεριφορά του σχήματος, αλλά υποτίθεται δεν 
μπορούμε «να χαλάσουμε» µε σὺρσιμο µια κατασκευή των µαθητὠν... 

Μια διαφαινόμενη αντίφαση της δραστηριότητας: 

Όπως θα διαπιστώσει αµέσως ο κάθε μαθηματικὸς, η συγκεκριμένη δραστηριότητα, δεν 
εκμεταλλεύεται οὐτε στο ελάχιστο τον δυναμικὸ χαρακτήρα του εργαλείου Ἆαι ρα 
πρὀκειται για δραστηριότητα, η οποἰα κάλλιστα θα μπορούσε να υλοποιηθεί µε τον 
παραδοσιακὸὀ τρὀπο µε μολὺβι χαι χαρτὶ Ἆαι πιθανώς καλύτερα. Προς τι λοιπὸν η 
δραστηριότητα µε το συγπεχριμένο λογισμικὸ αν δεν εκμεταλλεύεται τις δυνατὀτητὲς του; 
Η απάντηση: 

1. Δεν εἶναι προφανὲς ὁτι το εργαλεἰο υπερκαλύπτει το «χαρτὶ χαι το μολύβυ (Ιδίως στην 
συνεἰδηση µεγαλωμένων προσὠπων χωρίς λογισμικά . Και οι µαθητές µας, τέτοια πρόσωπα 
εἶναι, αφού δεν έχουν µπει τα εργαλεία αυτἀ ακόµα εκτεταμένα στην διδακτική πράξη και 
δεν θα µπουν ουσιαστικἁἀ- δυστυχὠς- αν δεν µπουν χαι στην --ὁποια- «εξέταση» και βεβαίως 
αν δεν τα χειρίζονται ανέτως οι ενήλικοι παθηγητὲς τους, έχοντας πεισθεί εκ παραλλήλου και 
για την συνακόλουθη διδακτική στἀση που προὺποθέτει Ἆαι ο χαρακτήρας του 
συγκεκριμένου λογισμικού) 

2. Η µεγαλύτερη διαγώνιος, στην πραγματικότητα, ελάχιστα διαφἑρει απὀ την αµέσως 
μικρότερη. Δημιουργείται αμφιβολία περὶ το αποτέλεσµα, αφοὺ κατά πρώτον, όλοι θα 
βρουν διαφορετικἀ μηκη «μεγαλυτέρας διαγωνἰου». Όι γραμμές µας έχουν ικανὀ πλάτος, το 
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λογισμικὀ λειτουργεί µε προσεγγἰσεις εμφάνισης στις µετρῆσεις του το εχατοστὀ τῆς ὅποιας 
μονάδας (προεπιλογή) το που θα πάρουμε κάποια σηµεία δεν εἶναι απολύτως σαφὲς χαι 
επιδέχεται σφάλματος. Η µεγάλη κλίμακα του χάρτη (ας πούμε 1: 1.000). πολλαπλασιάζει 
το σφάλμα επἰ πραγματικοὺ εδάφους επἰ 1.000 . Με ελαφρύ δυναμικὸ χειρισμὸ των 
σχημάτων (στα ὀρια πάχους των γροαμμὠν) χαι αφοὺ ενεργοποιηθεἰ η επιλογή σχεδἰαση 
ἴχνους για το μέσον της µεγαλυτἐρας διαγωνίου , μπορούμε να πάρουμε µια περιοχή του 
χάρτη, ὅπου µέσα τῆς εἶμαστε σἰγουροι ὅτι υπάρχει ο θησαυρός! Κάποιος θα μποροὺσε να 
πει να πάρουμε την μέση τιμῆ των μετρήσεων των μαθητών και µε χἐντρο την τιμή αυτή και 
αχτἰνα την µεγαλύτερη ευρεθεἰσα απὀκλιση απὀ την τιμή αυτῆ να φτιάξω ἑνα πύχλο, εντὸς 
του οποἱου να σχάψουµε. Πόσο αχριβὲς μπορεὶ να εἶναι αυτό; Το σηµεὶο του θησαυρού, 
δυναµιχκάἁ , μπορεἰ να μεταβάλλεται περισσότερο σε µια διεὐθυνση και λιγότερο σε ἀλλη. 
Γιατὶ να εἶναι πύχλος Ἠ πιθανῆ περιοχη σκαφἰµατος και ὀχι µια ἀλλη τυχαἰα που 
καθορἰζεται απὀ την σχεδἰαση ἴχνους του µέσου σημείου τῆς διαγωνἰου ; 

Τα τελευταἰα ερωτήµατα βεβαἰως δεν μπορούν να πραγματοποιηθοὺν εντὀς µιας διδακτικῆς 
ώρας χαι μποροὺν να ανατεθοὺν --ἴσως- ως µια εργασία «ατ οἶχον » αλλά και ανἁ οµάδες. 


1 Μάλιστα (θα το προἑτεινε κάποιος στο αµέσως προσεχὲς μέλλον) θα μποροὺσε αυτὴ η «κατ  οἰκον» ομαδικὴ εργασἰα (ἢ η ὁποια ἀλλη) 
να διεξάγεται µέσω «Ππεδδεησεῦ , όπου Ἠδη υπάρχει επικοινωνία ζωντανὴ µέσω κάμερας (το 1976 που ο πρὀεδρος των ΗΠΑ και της 
ΣΣΔ συνομἰλησαν µε ἑναν πρωτόγονο παρεμφερή τρόπο, αυτὸ θεωρήθηκε μέγιστη συμβολή στην ειρήνη , την συνεργασία στην 
πατανόηση κτλ) παράλληλα, εχτὸς απὀ την πάµερα µε χο, υπάρχει δυνατότητα κοινῆς χρῆσης τῆς επιφάνειας εργασίας και ορισμένων 
εφαρμογών (Ζωγραφικῆ ) και ταχεία ανταλλαγή αρχείων (τα μεγέθη των αρχείων των λογισμικὼν και σε σχἐση µε τις ταχύτητες στο 
διαδἰπτυο πρακτικά εἶναι ...ανὐπαρκτα!) 
Το κὸστος εἶναι το εξῆς: 
ο 600Ε για τον καλύτερο φορητὸ του κόσμου µε πάμερα κτλ (της προηγούμενης διετίας μεν, αλλά και τώρα , κάνει πολὺ καλὰ 
την δουλειά του. Αυτὸς που κἀνει τώρα 2.400Ε σε δὺο χρόνια που θα αλλάξω τον δικὀ µου θα κάνει πἀλι 6006) 
ο Το κόστος σύνδεσης ΑΏΟΙ, σε µἐγιστη οικιακὴ ταχύτητα πρὀσβασης που εἶναι περίπου 206 /µῆνα , αλλά µε όλα τα 
πλεονεκτήματα που γνωρίζουμε ὁλοι. 


